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昨天停更一天呵呵。原因是星期三能活下来就很不容易了。

今天上高代，感觉比数分轻松不知道多少，起码今天的作业全是独立做出来的，那我们来看看今天的主

题——行列式求和技术（Determinant Summation Techniques）。

以及用 TikZ 做了个好玩的图。

下面就让我们跟着制图员的脚步，来完成这次定向越野吧。

检查点 1：消元  
【例 1】求行列式

https://plen09.github.io/file/dailymath/pic2.pdf
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【解答】将第  列减去第  列（ ）。

变换后的行列式：

令第 1 行的  倍加到其余  行。

变换后的行列式：

这是一个爪形。令第  行依次加上其余  行的  倍。

变换后的行列式：

按第 1 行展开即知答案。

Important

平凡地，将第  列加到第 1 列上，提取  也可做。关键看消元技术如何。

Caution

一定要注意，按行/列展开后，不要忘记乘 。

【例 2】设 ，令 ，并构造 。求 

。

【解答】将第  列加到第 1 列上，记  为  第  行元素之和，可得 。即可提取出 
。则



接下来的消元是自然的，我们以第 1 列的  倍加到第  列。再将第  列加到第 1 列。

可得

Tip

这里指出，如果我们化出某一行/列所有数是相等的，那么常常固定其中某行，将其  倍加到其
余行上。

【例 3】已知 （ ）。求行列式

检查点 2：增广  
【例 4】求行列式

看起来就很 Vandermonde，但不能直接用，咋办呢？我们加入一个元 。

如果按第  列展开，会发现  的系数就是原来行列式的值。

而这个是显然可以 Vandermonde 的。

【例 5】求行列式
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【法 1】我们可以把含  的项拆出来，剩下的就是简单配凑消元。

【法 2】以下行列式的值与原行列式相等：

检查点 3：归纳  
暂时请移步 2025 年 10 月 1 日部分习题解答（线性代数）。

明天的预告？
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